
Outline

Integratie in R2



Verwisseling van integratievolgorde

Welke van de volgende integralen is gelijk aan
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(On)zin?

Welke van de volgende uitdrukkingen is equivalent aan een getal?
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Cirkeloppervlak

Welke integraal beschrijft niet het oppervlak van een cirkel?
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Aantal randen

Welk gebied heeft het meeste aantal randen?

0 ≤ r < 1, 0 ≤ θ < 2π

0 ≤ r < ∞, 0 ≤ θ < π

0 ≤ r < θ, 0 ≤ θ < π/2

� 1 ≤ r < 2π, −1 ≤ θ < 1



Substitutie

In de integral
��

R f (s, t) d(s, t) substitueren we nieuwe coördinaten u, v .
Hierdoor krijgen we de integraal:

��
R f (u, v) ∂(s,t)

∂(u,v) d(u, v)
��

R f (u, v)∂(u,v)∂(s,t) d(u, v)
��

R f (u, v)
���∂(u,v)∂(s,t)

��� d(u, v)
� anders



Substitutie

In de integral
��

R f (s, t) d(s, t) substitueren we nieuwe coördinaten u, v .
Zijn deze uitspraken waar?

1. Je moet de coördinaten zo kiezen dat
��� ∂(s,t)∂(u,v)

��� > 0.

2. Als
��� ∂(s,t)∂(u,v)

��� > 1 dan is de waarde van de u, v -integraal groter dan de

oorspronkelijke x , y -integraal.

Beide zijn waar

Alleen 1 is waar

Alleen 2 is waar

� Anders



Tripel-integraal

Wat is dit:

� 1

0
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0
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dz dy dx

Volume van kubus met zijde 1

Volume van halve kubus met zijde 1

Volume van kwart kubus met zijde 1
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Bolcoördinaten

Wat is dit:

� 2

0

� π

0

� π

0
R2 sinϕdϕ dθ dR

Volume van een bol met straal 2

Volume van een halve bol met straal 2

Volume van een kwart bol met straal 2
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